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Exercice 1 1. Former le développement en série entiére de z +—> T=9s cost42%

pour |z| < 1 et
t €]0; .
2. Soient a € C* et p € IN. Former le développement en série entiére de x — W

—a

3.a. Former le développement en série entiére en 0 de x — m

3.b. Soit (u,) € CN vérifiant :
Vn € IN, Unt3 = Upt2 + Upt1 — Un.

Ezprimer le terme général de la suite (uy,) en fonction de ses premiers termes.

(1+1)(n=2) 5.

Exercice 2 Déterminer le rayon de convergence et la somme de la série entiére Y, < o

Exercice 3 Soit f :]—a;a[— C, développable en série entiére au voisinage de 0.

1.a. Montrer que
Vo €] —aja[,a € R™ f(z) =312 %(!O)x”.
1.b. En déduire que le développement en série entiére d’une fonction f est unique.

Exercice 4 On considére une fonction f, développable en série entiére au voisinage de 0 de
rayon de convergence R > 0, on note f(z) = 370 a,2".
1. Montrer que pour tout v € [0; R[,p : t — f(re') est définie et continue sur R.

2. Montrer que pour tout n € IN,
2T f(rett)em ™t dt = 2may,r™

3. On suppose dans cette question que R = +oo.
3.a. Si f est bornée, montrer que f est constante.
3.b. On suppose qu’il existe A, B > 0 et ¢ € IN*, tels que Vze C, |f(2)| < A+ B|z|°. Montrer

que f est un polynéome.
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