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Notez bien que :
= Il sera tenu en compte la clarté et Ia precision du raisonnement
= Les documents, les calculatrices, les tablettes et 1és poriables sont interdits.

Exercice 1.

Solent a,b,c € R et A la matrice donnée par

1 a &
A=1 0 1 a |.
0 o 2

1. Déterminer Jes valeurs propres de A et leurs multiplicités algébriques.
2. Montrer que si a # 0, alors A nest pas diagonalisable,

3. On suppose a = 0.

(n) Déterminer une base (ainsi que la dimension) des sous-espaces propres associés aux valeurs propres
de A.

(b) En déduire gque A est diagonalisable,
(c) Donner une matrice diagonale D et une matrice inversible P telles que A = PDP-1,
(d) Caleuler A™ pour tout n € N,

Exercice 2.

Soit f l'application de R* dans R? définie pour = = (z, 7,) € R? par f(z) = (x4 - 3,31y + 3my).

1. Montrer que f est un endomorphisme de R?,
2. Montrer que f n'est ni injective, ni surjective.

3. Domner une base de Ker f,

4. Donner une base de Im f.
Bon courage !




