


Loailn B ]

d}‘j'iﬂ‘ﬁl Sl

Université thn Tofail . 2013/2014
Ecole Mationale des Sciences Appliquées

Kénitra-Maroc

Contrdle final d'algébre 1
Janvier 2014
Durée ;: 1H30

A S

+ Tous les passages dolvent &tres justifiés, il sera tenu compte de la clarté et |a qualité de rédaction,

Exercice 1 Soit G un gpreupe,
1) Montrer que i |G| est pair, alors G posséde un élément d'ordre 2, (Considérer I'ensemble
E={recGlr#x7')]).
2) Soit G un groupe nen cycligue d'ondre B¢t o un élément de G d'ondre 2,
a) Monirer gue si b € G : ofd) = 2 et ab = ba. alors b = a. {Ind : considérer le
goks-proupe < a.b =) = Sa8
b} Montrer gue G posside un iément d'ondre 3. fInd. soit b€ G — {a.b}. Monlrer que
si ofb) = 2 alors ofal) = 3).
¢} Dons le suite, an note ¢ ool dément.
i) Montrer que ac #'ca el que G = [e.a.e.¢%. ac.ac ).
i} En dédutve que ca = ac® o que G = 5. {Ind. considérer ln table de multipli-
cation de ).

Exercice 2 Soit A un annean commufatif, | el J deur idéaux de A. On considére
([:Ny={ae A:alC I}

1} Monirer que (I : J) est un idéal de A contenant I.

2) Montrer que (I : J}J C L.

3) Montrer gue si N est un idéal de A, elors (I d: Ky = (I : K)yn(J: K} e que
(IoJ=R)={I:n(l:K).




